432                CALCUL DES INDICES DES FONCTIONS.
dont il s'agit dans le passage d'une limite donnée x = x{) à une limite plus considérable x = X sera précisément le nombre des racines distinctes de u = o renfermées entre ces limites.
Nota. — On peut sans inconvénient substituer aux restes des divisions successivement opérées les produits de ces restes par des nombres entiers quelconques, ce qui permettra de faire disparaître les diviseurs numériques dans les polynômes w2, w3, .. ., url^ ur lorsque les coefficients des diverses puissances de x dans la fonction u seront des nombres entiers.
En s'appuyant sur les principes ci-dessus exposés, on pourrait encore étendre le calcul des indices à la détermination des, racines imaginaires des équations, ainsi qu'à la résolution des équations simultanées, et démontrer en particulier la proposition suivante :
THÉORÈME VIII. — Soient f(oo,y], Y(x, j) deux fonctions de x, y, gui restent continues, entre les limites x = XQ, x = X; y = yQ9 y = Y. Nommons ®(x, j1), <$(x, y) les dérivées de ces fondions relatives à x, et yv(#, y), X(a?, y) leurs dérivées relatives à y. Enfin, soit N le nombre des différents systèmes de valeurs de x, y, propres à vérifier les équations simultanées f(x, y) = o, F (a?, y) = o, et comprises entre les limites ci-dessus énoncées. On aura
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'
en supposant
§ IL En i833, pressé par le temps, je n'ai pu qu'indiquer les applications de la théorie aux racines imaginaires des équations à une seule inconnue, et aux équations simultanées; je vais appliquer aujourd'hui le calcul des indices à ces mêmes objets en suivant la méthode qui me paraît la plus directe.des valeurs croissantes de x. Or l'accroissement que recevra le nombrervons encore que, si, dans la fonction u, les coefficients do plusieurs puissances de la variable x se réduisent à zéro, il suffira, pour qu'ils cessent de s'évanouir, de remplacer x par x ± £, z désignant un nombre infiniment petit. On s'assure aisément de cette ma-entre ces mêmes indices, alors, en désignant par
